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Cắt vật thể 𝜗 bởi 2 mặt phẳng 𝑃 , 𝑄 vuông góc

với trục 𝑂𝑥 lần lượt tại 𝑥 = 𝑎, 𝑥 = 𝑏 𝑎 < 𝑏 .

 Thể tích V của phần vật thể giới hạn bởi hai
mặt phẳng 𝑃 , 𝑄 được tính bởi công thức:

TÍNH THỂ TÍCHII

1.   Thể tích của vật thể

Một mặt phẳng tùy ý vuông góc với trục 𝑂𝑥 tại

𝑥 𝑎 ≤ 𝑥 ≤ 𝑏 , cắt vật thể 𝜗 theo thiết diện có

diện tích là S 𝑥 . Giả sử S 𝑥 liên tục trên 𝑎; 𝑏 .

𝑉 = න

𝑎

𝑏

𝑆 𝑥 d𝑥

(1)

(1)

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (tt)
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Ví dụ 1:

Bài giải

Cho vật thể 𝜗 giới hạn bởi hai mặt phẳng có phương trình 𝑥 = 0, 𝑥 = 2. Cắt vật thể

trên bởi mặt phẳng vuông góc với trục 𝑂𝑥 tại điểm có hoành độ bằng 𝑥 (0 ≤ 𝑥 ≤ 2), ta

thu được thiết diện có diện tích bằng 3𝑥2. Tính thể tích của vật thể đó.

Diện tích thiết diện:

( ) 23S x x=

0, 2x x= = 

Hai mặt phẳng:

( )
b

a

V S x x =  d

Diện tích thiết diện: ( ) 23S x x=

Thể tích của vật thể 𝜗:
2

2

0

3V x x=  d ( )
2

3

0
8x= =  ñvtt

VÍ DỤ MINH HỌA

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (tt)
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Ví dụ 2:

Bài giải

Cho vật thể 𝜗 giới hạn bởi hai mặt phẳng có phương trình 𝑥 = 0, 𝑥 = 𝜋. Cắt vật thể

trên bởi mặt phẳng vuông góc với trục 𝑂𝑥 tại điểm có hoành độ bằng 𝑥 (0 ≤ 𝑥 ≤ 𝜋), ta

thu được thiết diện là hình tròn có bán kính bằng sin𝑥. Tính thể tích của vật thể đó.

.

Diện tích hình tròn:
2S R=

0,x x = = 

Hai mặt phẳng:

( )
b

a

V S x x =  d

Diện tích thiết diện: ( ) ( )
2

sinS x x=

Thể tích của vật thể 𝜗:
0

sinV x x



=  d

VÍ DỤ MINH HỌA

sin x=

0
cos 2x


 = − =

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (tt)
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TÍNH THỂ TÍCHII

2.   Thể tích khối chóp và khối chóp cụt

Bài toán

Hướng dẫn

Tính thể tích khối chóp có diện tích đáy B và chiều cao h.

Ta có: 𝑂𝐻 = ℎ

Đa giác MNPQ đồng dạng với đáy với tỉ số đồng dạng
𝑥

ℎ

( ) 2

2

S x x

B h
 = ( ) 2

2

B
S x x

h
 =

Thể tích của khối chóp: 2

2

0

h
B

V x x
h

=  d

3

2

0
3

h

B x

h
=

3

2

1
.

3 3

B h
Bh

h
= =  

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (tt)
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Thể tích khối chóp cụt

TÍNH THỂ TÍCHII

2.   Thể tích khối chóp và khối chóp cụt

Thể tích khối chóp

Thể tích khối chóp có diện tích B đáy và chiều cao h được tính bởi công thức:

Thể tích khối chóp cụt có diện tích hai đáy lần lượt là B, B’

và chiều cao h được tính bởi công thức:

𝑉 =
1

3
𝐵ℎ

𝑉 =
ℎ

3
(𝐵 + 𝐵𝐵′ + 𝐵′)

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (tt)
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THỂ TÍCH KHỐI TRÒN XOAYIII

Bài toán

Hướng dẫn

Cho một hình thang cong được giới hạn bởi đồ thị hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥), trục 

O𝑥 và hai đường thẳng 𝑥 = 𝑎, 𝑥 = 𝑏 quay xung quanh trục O𝑥 tạo thành 

một khối tròn xoay. Tính thể tích V của nó.

Thiết diện của khối tròn xoay trên tạo bởi mặt phẳng vuông

góc với trục O𝑥 tại 𝑥 ∈ 𝑎; 𝑏 là hình tròn có bán kính bằng

𝑓(𝑥) .

Suy ra ( ) ( )2 .S x f x=

Vậy ( )2 d .

b

a

V f x x= 

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (tt)
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Cho hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) liên tục trên 𝑎; 𝑏 .

Thể tích của khối tròn xoay thu được khi quay hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm

số 𝑦 = 𝑓 𝑥 , trục 𝑂𝑥 và hai đường thẳng 𝑥 = 𝑎, 𝑥 = 𝑏 xung quanh trục 𝑂𝑥 được

tính bởi công thức:

(2)𝑉 = 𝜋න

𝑎

𝑏

𝑓2 𝑥 d𝑥

THỂ TÍCH KHỐI TRÒN XOAYIII

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (tt)
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Ví dụ 3:

Bài giải

Tính thể tích khối tròn xoay thu được khi quay hình phẳng giới hạn bởi các đường 𝑦 =

𝑒𝑥 , trục O𝑥 và 𝑥 = 0, 𝑥 = 1 xung quanh trục O𝑥.

VÍ DỤ MINH HỌA

Thể tích của khối tròn xoay:

( )
1

2

0

d= 
xV e x

1

2

0

d= 
xe x

1
2

02


= xe ( )2 1

2


= −e

( )
0

 
0

1

 =


=


=
 =

xy e

y
H

x

x

( )2 d= 
b

a

V f x x

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (tt)
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Ví dụ 4:

Bài giải

Tính thể tích khối tròn xoay thu được khi quay hình phẳng giới hạn bởi các đường 𝑦 =

𝑥2 − 2𝑥 + 1, 𝑦 = 0 và 𝑥 = 3 xung quanh trục O𝑥.

VÍ DỤ MINH HỌA

( )

2 2 1

 0

3

 = − +


=
 =

y x x

H y

x

( )2 d= 
b

a

V f x x

( ) 0=f xPT:

Thể tích của khối tròn xoay: ( )
3

2
2

1

2 1 d= − +V x x x

( )
3

5

1

1

5


−
=

x
( )

3
4

1

1 d= − x x

32

5


=

Xét phương trình hoành độ giao điểm:
2 2 1 0− + =x x 1 =x

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (t2)
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Ví dụ 5:

Bài giải

Tính thể tích V của khối cầu có bán kính R.

VÍ DỤ MINH HỌA

3

1

4
2

3
  = =V V R

3

2

0
3


 

= − 
 

R

x
R x

( )2 2

0

 d= −
R

R x x

3
3

3

 

= − 
 

R
R

( )
2

2 2

1

0

d= −
R

V R x x

32

3
= R

Thể tích của khối tròn xoay sinh ra khi quay hình phẳng

giới hạn bởi
2 2 , 0, = − =y R x y 0,  = =x x R quanh trục :Ox

2 2 2+ =x y R

2 2 = −y R x( )

2 2

0

0,  

 = −


=
 = =


y R x

H y

x x R

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (t2)
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𝑉 = න

𝑎

𝑏

𝑆(𝑥) d𝑥 𝑉 = 𝜋න

𝑎

𝑏

𝑓2 𝑥 d𝑥

( )
( ), 0

 
,  

 = =


= =

y f x y
H

x a x b

Ứng dụng tích phân để tính thể tích

Thể tích vật thể Thể tích khối tròn xoay

( )' '
3

= + +
h

V B BB B

Khối chóp cụt

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (t2)
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Bài giải

Câu 1

Chọn B.

Cắt một vật thể 𝜗 bới hai mặt phẳng (P) và (Q) vuông góc với trục 𝑂𝑥 lần lượt tại 𝑥 = 𝑎 và
𝑥 = 𝑏 𝑎 < 𝑏 . Một mặt phẳng tùy ý vuông góc với 𝑂𝑥 tại điểm 𝑥 (𝑎 ≤ 𝑥 ≤ 𝑏) cắt 𝜗 theo thiết
diện có diện tích là S(𝑥). Giả sử S(𝑥) liên tục trên đoạn 𝑎; 𝑏 .
Khi đó phần vật thể giới hạn bởi hai mặt phẳng (P) và (Q) có thể tích được tính bởi công thức
nào dưới đây?

. 

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (t2)

A. ( )d .= 
b

a

V S x x B. ( )d .= 
b

a

V S x x D. ( )2 d .= 
b

a

V S x xC. ( )2 d .= 
b

a

V S x x

Câu hỏi lý thuyết.
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Bài giải

Câu 2

Chọn B.

Thể tích của khối tròn xoay được tạo ra khi quanh hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số
𝑦 = 𝑥, trục O𝑥 và hai đường thẳng 𝑥 = 1, 𝑥 = 4 khi quay quanh trục O𝑥 được tính bởi công 
thức nào dưới đây?

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (t2)

A.

4

1

d .= V x x B.
4

1

d .= V x x D.

4

1

d .= V x xC.

4

1

d .= V x x

Thể tích khối tròn xoay: ( )2 d= 
b

a

V f x x

( )
4

2

1

d= V x x
4

1

d=  x xSuy ra



PHÉP CHIA SỐ PHỨCGIẢI TÍCH
LỚP

12
BÀI 3

Bài giải

Câu 3

Chọn C.

Cho hàm số bậc ba 𝑦 = 𝑓 𝑥 liên tục trên R và có đồ thị như hình
bên. Khi quay hình phẳng 𝐻 giới hạn bởi đồ thị hàm số 𝑦 = 𝑓 𝑥 và trục
hoành (phần gạchchéo) quanh trục hoành ta thu được một khối tròn xoay.
Thể tích khối tròn xoay đó được tính bởi công thức nào dưới đây?

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (t2)

Thể tích khối tròn xoay  khi quay hình (H) quanh Ox được tính bởi công thức: 

D. ( ) ( )
0 1

2 2

2 0

d d .
−

= + V f x x f x x

B. ( ) ( )
0 1

2 2

2 0

d d . 
−

= − V f x x f x xA. ( )
1

2

2

d .
−

= V f x x

( )
1

2

2

d .
−

= V f x xC.

( )
1

2

2

d .
−

= V f x x
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Bài giải

Câu 5

Chọn A.

Tính thể tích V của khối tròn xoay được tạo ra khi quanh hình phẳng giới hạn bởi đồ thị

hàm số y=tan𝑥, trục O𝑥, trục Oy và đường thẳng 𝑥 =
𝜋

4
quanh trục O𝑥 .

Sử dụng máy tính fx- 580VNX

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (t2)

A. 1 .
4



 

= − 
 

V B. ln 2.=V D. ln 2.=VC. 1 .
4


= −V

Thể tích khối tròn xoay:

4
2

0

tan d



= V x x
4

2

0

1
1 d

cos




 

= − 
 
 x

x

( ) 4

0
tan



= −x x
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Bài giải

Câu 6

Chọn C.

Cho hình phẳng (H) giới hạn bởi đồ thị hàm số 𝑦 = 2𝑥 − 𝑥2 và trục hoành. Tính thể tích V
của khối tròn xoay sinh ra khi cho 𝐻 quay quanh trục O𝑥.

Sử dụng máy tính fx- 580VNX

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (t2)

A.
4

.
3

=V B.
4

.
3
=V D.

16
.

15
=VC.

16
.

15
=V

Thể tích khối tròn xoay:

( )
2

2
2

0

2 d= −V x x x
16

15


=

Phương trình hoành độ giao điểm:
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Bài giải

Câu 7

Chọn B.

Tính thể tích V của phần vật thể giới hạn bởi hai mặt phẳng 𝑥 = 1 và 𝑥 = 4, biết rằng khi cắt
vật thể bởi mặt phẳng tùy ý vuông góc với trục O𝑥 tại điểm có hoành độ 𝑥 1 ≤ 𝑥 ≤ 4 thì
được thiết diện là một hình lục giác đều có độ dài cạnh là 2𝑥 .

Sử dụng máy tính fx- 580VNX

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (t2)

A. 63 3 .=V B. 126 3.=V D. 126 3 .=VC. 63 3.=V

Thể tích phần vật thể:

4

2

1

6 3 d= V x x 126 3=
4

3

1
2 3= x

Diện tích thiết diện: ( )
( )

2
2 3

6.
4

=
x

S x 26 3= x
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Bài giải

Câu 8

Chọn C.

Cho hình phẳng 𝐻 giới hạn bởi các đường 𝑦 = ln𝑥, 𝑦 = 0, 𝑥 = 1 và 𝑥 = 𝑘 .

Gọi 𝑉𝑘 là thể tích khối tròn xoay thu được khi quay hình 𝐻 quay trục 𝑂𝑥. Biết rằng 𝑉𝑘 = 𝜋.

Mệnh đề nào dưới đây đúng?

A. 𝟒 < 𝒌 < 𝟓. B. 𝟏 < 𝒌 < 𝟐. C. 𝟐 < 𝒌 < 𝟑. D. 𝟑 < 𝒌 < 𝟒.

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (t2)

1

ln d= 
k

kV x x ( )
1

ln= −
k

x x x ( )ln 1= − +k k k

Do  𝑉𝑘 = 𝜋 nên ( )ln 1 − + =k k k ln 1 1 − + =k k k ( )ln 1 0 − =k k  =k e ( )2;3
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Bài giải

Câu 9

Chọn D.

Cho hình vuông OABC có cạnh bằng 4 được chia thànhhai phần
bởi parabol (P) có đỉnh tại O. Gọi S là hình phẳng không bị gạch (như hình
vẽ).Tính thể tích V của khối tròn xoay khi cho phần S quay quanh trục Ox.

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (t2)

Ta có parabol  (P) có đỉnh O và đi qua điểm B(4;4) có phương trình 

A.
128

.
5


=V B.

128
.

3
=V D.

256
.

5


=VC.

64
.

5


=V

y =
1

4
𝑥2

Thể tích khối tròn xoay sinh bởi hình phẳng (phần gạch chéo) khi quay quanh trục Ox là: 
24

2

1

0

1
d

4


 
=  

 
V x x

64

5


=

Thể tích khối tròn xoay  khi quay hình vuông OABC quanh cạnh OC là: 2

2 64 = =V r h

Suy ra thể tích khối tròn xoay  cần tính:
2 1

64 256
64

5 5

 
= − = − =V V V
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Ôn tập lại kiến thức chương 32

Học công thức và làm lại các ví dụ trong bài.1

DẶN DÒ

ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN TRONG HÌNH HỌC (t2)


